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EX.3.4 ข  แนะแนวทางทาํแบบฝึกหัด  คณติศาสตร์เพิม่เติม  ม. 3  เล่ม 2 

บทที ่ 3  วงกลม 

แบบฝึกหัด  3.4 ข  เส้นสัมผัสและคอร์ด 

1.   
    

 
     

 

จากรูป  𝐷𝐷𝐷𝐷�⃖���⃗  เป็นเส้นสัมผสัวงกลมท่ีจุด  𝐵𝐵   

𝐶𝐶𝐵𝐵�𝐸𝐸 = 650  และ  𝐴𝐴𝐵𝐵�𝐷𝐷 = 800  

จงหาขนาดของ  𝐵𝐵𝐴̂𝐴𝐶𝐶  และขนาดของ  𝐴𝐴𝐶̂𝐶𝐵𝐵  

 

ข้อความพสูิจน์หรือวธีิทาํ เหตุผลหรือคําอธิบาย 

1)  𝐶𝐶𝐵𝐵�𝐸𝐸 = 650 , 𝐴𝐴𝐵𝐵�𝐷𝐷 = 800   

2)  จะได ้ 𝐵𝐵𝐴̂𝐴𝐶𝐶 = 650 , 𝐴𝐴𝐶̂𝐶𝐵𝐵 = 800  

 

 

 
     

1)  โจทยก์าํหนดให ้ 

2)  ผลจากขอ้ 1)  และ ทบ. มุมท่ีเกิดจากคอร์ดและ 

     เส้นสัมผสัวงกลมท่ีจุดสัมผสั  จะมีขนาดเท่ากบั 

     ขนาดของมุมในส่วนโคง้ของวงกลม 

     ท่ีอยูต่รงขา้มกบัคอร์ดนั้น 

2.   
       

 
     

 

จากรูป  𝐴𝐴𝐴𝐴�⃖���⃗   และ  𝐴𝐴𝐴𝐴�⃖���⃗   สัมผสัวงกลมท่ีจุด  𝐵𝐵   

และจุด  𝐶𝐶  ตามลาํดบั  และ 𝐵𝐵𝐷𝐷�𝐶𝐶 = 680   

จงหาขนาดของมุม  𝐵𝐵𝐴̂𝐴𝐶𝐶 

 

ข้อความพสูิจน์หรือวธีิทาํ เหตุผลหรือคําอธิบาย 

1)  𝐴𝐴𝐵𝐵�𝐶𝐶 = 𝐵𝐵𝐷𝐷�𝐶𝐶 = 680  และ  
     𝐴𝐴𝐶̂𝐶𝐵𝐵 = 𝐵𝐵𝐷𝐷�𝐶𝐶 = 680  

2)  𝐵𝐵𝐴̂𝐴𝐶𝐶 + 𝐴𝐴𝐵𝐵�𝐶𝐶 + 𝐴𝐴𝐶̂𝐶𝐵𝐵 = 1800  

3)  𝐵𝐵𝐴̂𝐴𝐶𝐶 = 1800 − 680− . .  ..   
     𝐵𝐵𝐴̂𝐴𝐶𝐶 =  . .  . .  ..   
     

1)  จากโจทยก์าํหนดให ้ และ ทบ. เหมือนในขอ้ 1. 

 

2)  …………………………………………… 

3)  แทนค่า  จากขอ้ 1)  และดาํเนินการแกส้มการ 
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3.   

 

 
สร้างเพ่ือการพสูิจน์  ลาก  𝐴𝐴𝐴𝐴����   และ 𝐷𝐷𝐷𝐷����   

 

จากรูป  𝑋𝑋𝑋𝑋�⃖���⃗   และ  𝑃𝑃𝑃𝑃�⃖���⃗   เป็นเส้นสัมผสัวงกลม 

ท่ีจุด  𝐴𝐴  และจุด  𝐶𝐶  ตามลาํดบั   

 𝐵𝐵𝐴̂𝐴𝑌𝑌 = 100,𝐷𝐷𝐴̂𝐴𝑋𝑋 = 280   

 และ 𝐵𝐵𝐶̂𝐶𝑄𝑄 = 450   

จงหาขนาดของมุม  𝐴𝐴𝐵𝐵�𝐶𝐶    

         และขนาดของ  𝐴𝐴𝐶̂𝐶𝐵𝐵 

 

ข้อความพสูิจน์หรือวธีิทาํ เหตุผลหรือคําอธิบาย 

1)  𝐴𝐴𝐶̂𝐶𝐵𝐵 = 𝐵𝐵𝐴̂𝐴𝑌𝑌 = 100  

 

 

 

2)  𝐵𝐵𝐴̂𝐴𝐶𝐶 = 𝐵𝐵𝐶̂𝐶𝑄𝑄 = 450   

3)  𝐴𝐴𝐶̂𝐶𝐵𝐵 + 𝐵𝐵𝐴̂𝐴𝐶𝐶 + 𝐴𝐴𝐵𝐵�𝐶𝐶 = 1800   

4)  100 + 450 + 𝐴𝐴𝐵𝐵�𝐶𝐶 = 1800  

                    𝐴𝐴𝐵𝐵�𝐶𝐶 = 1800−  . .  . .  ..  
                    𝐴𝐴𝐵𝐵�𝐶𝐶 =  . .  . .  ..     
5)  𝐴𝐴𝐵𝐵�𝐶𝐶 + 𝐴𝐴𝐷𝐷�𝐶𝐶 = 1800  

             𝐴𝐴𝐷𝐷�𝐶𝐶 = 1800−  . .  . .  ..  
             𝐴𝐴𝐷𝐷�𝐶𝐶 =  . .  . .  ..    
6)  𝐷𝐷𝐶̂𝐶𝐴𝐴 = 𝐷𝐷𝐴̂𝐴𝑋𝑋 = 280   

7)  𝐷𝐷𝐶̂𝐶𝐵𝐵 = 𝐷𝐷𝐶̂𝐶𝐴𝐴 + 𝐴𝐴𝐶̂𝐶𝐵𝐵 

     𝐷𝐷𝐶̂𝐶𝐵𝐵 = 280 + 100   

     𝐷𝐷𝐶̂𝐶𝐵𝐵 =  . .  . .  ..   
8)  ดงันั้น  𝐴𝐴𝐷𝐷�𝐶𝐶 =  . .  . .  . .,    
                𝐴𝐴𝐵𝐵�𝐶𝐶 =  . .  . .  .. , 
   และ     𝐷𝐷𝐶̂𝐶𝐵𝐵 =  . .  . .  .. 
 

1)  จากโจทยก์าํหนดให ้ และ ทบ. มุมท่ีเกิดจาก 

     คอร์ดและเส้นสัมผสัวงกลมท่ีจุดสัมผสั   

     จะมีขนาดเท่ากบัขนาดของมุมในส่วนโคง้ 

     ของวงกลมท่ีอยูต่รงขา้มกบัคอร์ดนั้น  

2)  เหมือนขอ้ ............) 

3)  …………………………………………….. 

4)  แทนค่า  จากขอ้ .........) และขอ้ ...........)  

      ดาํเนินการแกส้มการ 

 

5)  ผลบวกของมุมตรงขา้ม ของรูปส่ีเหล่ียมใด ๆ 

     ท่ีแนบในวงกลม  และดาํเนินการแกส้มการ 

 

6)  โจทยก์าํหนดให ้ 

7)  ผลบวกมุมยอ่ยเท่ากบัมุมใหญ่  และแทนค่า 

     จากโจทยก์าํหนดให ้ และดาํเนินการแกส้มการ 

 

8)  ผลจากขอ้ ..........)  ขอ้ ..........)  และขอ้ ..........) 
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4.   
     

 
     

 

จากรูป  วงกลม  𝑂𝑂 แนบในรูปสามเหล่ียม 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 

 มี 𝐴𝐴𝐴𝐴 = 20 หน่วย  𝐵𝐵𝐵𝐵 = 29  หน่วย  

และ 𝐶𝐶𝐶𝐶 = 21  หน่วย   

 จงหาความยาวของรัศมีวงกลม   

  กาํหนดให้  𝐵𝐵𝐵𝐵 = 𝑥𝑥 หน่วย   

                    𝐴𝐴𝐴𝐴 = 𝑦𝑦  หน่วย  

 

ข้อความพสูิจน์หรือวธีิทาํ เหตุผลหรือคําอธิบาย 

1)  𝐵𝐵𝐵𝐵 = 𝑥𝑥 หน่วย   

 

 

 

2)  𝐴𝐴𝐴𝐴 = 20 − 𝑥𝑥  หน่วย   

3)  ∎𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 เป็นส่ีเหล่ียมจตุัรัส  

 

4)  𝑦𝑦 = 20 − 𝑥𝑥  

5)  21 − 𝑦𝑦 = 29 − 𝑥𝑥   
6)  สมการ  4) + 5)  

      21 = 49 − 2𝑥𝑥   

      2𝑥𝑥 = 49 − 21   

         𝑥𝑥 = ..  ..  ..  
..  ..  

=  . .  ..     
 แทนค่า  𝑥𝑥 =  . .  ..  ในสมการ 4)  จะได ้ 

         𝑦𝑦 = 20−  . .  . .  ..  
        𝑦𝑦 =  . .  . .  ..   
7)  ดงันั้น  ความยาวของรัศมีวงกลม   

     เท่ากบั ...............  หน่วย  
       

1)  ผลจากโจทยก์าํหนดให ้ และ ทบ.ส่วนของ 

     เส้นตรงท่ีลากจากจุด ๆ หน่ึง ภายนอกวงกลม  

     มาสัมผสัวงกลมวงเดียวกนั  จะยาวเท่ากนัและ 

     มีไดส้องเส้น  

2)  ผลจากโจทยก์าํหนดให ้  

3)  ผลจากโจทยก์าํหนดให ้ และสมบติัของรูป 

     ส่ีเหล่ียมจตุัรัส 

4)  ผลจากขอ้ 3) 

5)  ……………………………………………… 

6)  ดาํเนินการแกส้มการ 

 

 

 

 

 

 

7)  …………………………………………… 
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5.   
     

 
    

 

จากรูป  วงกลม  𝑂𝑂  แนบใน  ∎𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 

 ถา้  𝐴𝐴𝐴𝐴 = 14  เซนติเมตร 

       𝐶𝐶𝐶𝐶 = 8  เซนติเมตร 

   และ  𝐴𝐴𝐴𝐴 = 5  เซนติเมตร   

 จงหาความยาวของ  𝐵𝐵𝐵𝐵����  

 

  กาํหนดให ้ 𝑥𝑥 , 𝑦𝑦 เป็นระยะทางจากจุดสมัผสัวงกลมถึงจุด 𝐴𝐴  และจุด 𝐷𝐷  ดงัรูป 

 
 

       

จากรูปภาพ                                          𝑥𝑥 = 5 − 𝑦𝑦             ……….……….. (1) 

             จาก (1)     จะได ้                     𝑦𝑦 = 5 − 𝑥𝑥             …………………(2) 

                 เน่ืองจาก         𝐵𝐵𝐵𝐵���� = (14 − 𝑥𝑥) + (8 − 𝑦𝑦)  ……………(3)  

      แทนค่า  𝑦𝑦 = 5 − 𝑥𝑥  ในสมการ  (3)  

                                       𝐵𝐵𝐵𝐵���� = (14 − 𝑥𝑥) + �8 − (5 − 𝑥𝑥)�   

                                       𝐵𝐵𝐵𝐵���� =  . .  . .  . .  . . +  . .  . .  . .  . .  . .  ..   
                                      𝐵𝐵𝐵𝐵���� =  . .  . .  .. 
    

     ตอบ  ความยาวของ  𝐵𝐵𝐵𝐵����   เท่ากบั ................. เซนติเมตร  
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