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EX.3.4 ก  แนะแนวทางทาํแบบฝึกหัด  คณติศาสตร์เพิม่เติม  ม. 3  เล่ม 2 

บทที ่ 3  วงกลม 

แบบฝึกหัด  3.4 ก  เส้นสัมผัสวงกลมและรัศมี 

1.   
     

   
    

     

 
     

ข้อความพสูิจน์หรือวธีิทาํ เหตุผลหรือคําอธิบาย 

1)  𝑂𝑂𝑂𝑂 = 8 ซม.  
2)  𝐴𝐴𝐴𝐴 = 15 ซม.   
3)  𝑂𝑂𝐴̂𝐴𝐵𝐵 = 900   

 

4)  𝐵𝐵𝐵𝐵2 = 𝑂𝑂𝑂𝑂2 + 𝐴𝐴𝐴𝐴2  

 

5)  𝐵𝐵𝐵𝐵2 = (..  . . )2 + (..  . . )2  

    𝐵𝐵𝐵𝐵2 =  . .  . .  +  . .  . .  =..  . .  .. 
      𝐵𝐵𝐵𝐵 = √. .  . .  . . =  . .  . .  ..  ซม.  

6)  จุด  𝐵𝐵  ห่างจากจุด 𝑂𝑂     

      เท่ากบั ..............เซนติเมตร 

 

1)  โจทยก์าํหนดให้ 

2)  โจทยก์าํหนดให ้

3)  รัศมีของวงกลมตั้งฉากกบัเส้นสัมผสัวงกลม 

     ท่ีจุดสัมผสั  

4)  หาระยะทางจาก ทบ.พีทาโกรัส  เพราะวา่ 

      ∆𝑂𝑂𝑂𝑂𝑂𝑂  เป็นสามเหล่ียมมุมฉาก 

5)  แทนค่า จากขอ้ 1)  ขอ้ 2)  และดาํเนินการแก ้

     สมการ 

 

6)  ……………………………….. 
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2.   
     

 
     

ข้อความพสูิจน์หรือวธีิทาํ เหตุผลหรือคําอธิบาย 

1)  𝑂𝑂𝐴̂𝐴𝐵𝐵 = 900  

 

2)  𝑂𝑂𝐴̂𝐴𝐶𝐶 + 𝐵𝐵𝐴̂𝐴𝐶𝐶 = 𝑂𝑂𝐴̂𝐴𝐵𝐵  

3)  𝑂𝑂𝐴̂𝐴𝐶𝐶 + 520 = 900   

    𝑂𝑂𝐴̂𝐴𝐶𝐶 = 900 − 520 =  . .  . .  ..  
4)  ∆𝑂𝑂𝑂𝑂𝑂𝑂  เป็นรูปสามเหล่ียมหนา้จัว่   

 

5)  𝑂𝑂𝐴̂𝐴𝐶𝐶 = 𝑂𝑂𝐶̂𝐶𝐴𝐴 =  . .  . .  ..   
     

6)  𝐴𝐴𝑂𝑂�𝐶𝐶 + 𝑂𝑂𝐴̂𝐴𝐶𝐶 + 𝑂𝑂𝐶̂𝐶𝐴𝐴 =  . .  . .  .. 
7)  𝐴𝐴𝑂𝑂�𝐶𝐶 + 𝑂𝑂𝐴̂𝐴𝐶𝐶 + 𝑂𝑂𝐶̂𝐶𝐴𝐴 =  . .  . .  .. 
     𝐴𝐴𝑂𝑂�𝐶𝐶 =  . .  . .  . .  . .  . .  . .  . .  .. 
 

1)  เส้นสัมผสัวงกลมตั้งฉากกบัรัศมีของวงกลม  

     ท่ีจุดสัมผสั  

2)  ผลบวกของมุมยอ่ยเท่ากบัมุมใหญ่  

3)  จากขอ้ 2) และแทนค่า  จากโจทยก์าํหนดให ้

      และขอ้ 1)  และดาํเนินการแกส้มการ 

4)  𝑂𝑂𝑂𝑂 = 𝑂𝑂𝑂𝑂   

      (สมบติัของรูปสามเหล่ียมหนา้จัว่)  

5)  ผลจากขอ้ 3)  และขอ้ 4) 

     (ขนาดของมุมท่ีฐานเท่ากนั) 

6)  ผลบวกของมุมภายในรูปสามเหล่ียม  

7)  แทนค่า จากขอ้ 5)  และดาํเนินการแกส้มการ 
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3.   
     

 
     

ข้อความพสูิจน์หรือวธีิทาํ เหตุผลหรือคําอธิบาย 

1)  𝐴𝐴𝐴𝐴 = 𝐵𝐵𝐵𝐵  

2)  ∆𝑂𝑂𝑂𝑂𝑂𝑂 เป็นสามเหล่ียมหนา้จัว่   

3)  𝑂𝑂𝐴̂𝐴𝐵𝐵 = 𝑂𝑂𝐵𝐵�𝐴𝐴    

4)  𝑂𝑂𝐴̂𝐴𝐵𝐵 + 𝑂𝑂𝐵𝐵�𝐴𝐴 + 𝐴𝐴𝑂𝑂�𝐵𝐵 = 1800  

5)  2𝑂𝑂𝐵𝐵�𝐴𝐴 = 1800 − 1000  
     

         𝑂𝑂𝐵𝐵�𝐴𝐴 = ..  ..  ..  ..  
2

=  . .  . .  ..   
      

6)  𝑂𝑂𝐵𝐵�𝐶𝐶 = 900  

7)  𝐴𝐴𝐵𝐵�𝐶𝐶 = 𝑂𝑂𝐵𝐵�𝐴𝐴 + 𝑂𝑂𝐵𝐵�𝐶𝐶  

8)  𝐴𝐴𝐵𝐵�𝐶𝐶 =  . .  . .   . . +  . .  . .  ..  
     𝐴𝐴𝐵𝐵�𝐶𝐶 =  . .  . .   .. 
 

1)  รัศมีวงกลมเดียวกนั  

2)  ผลจากโจทยก์าํหนดให ้ และขอ้ 1) 

3)  ผลจาก ขอ้ 2) 

4)  ………………………………………………. 

5)  แทนค่า จากโจทยก์าํหนดให ้ และดาํเนินการ 

     แกส้มการ 

     

6)  ……………………………………………… 

7)  ……………………………………………… 

8)  ……………………………………………… 

     ……………………………………………… 
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4.   

 

 
 

ข้อความพสูิจน์หรือวธีิทาํ เหตุผลหรือคําอธิบาย 

1)  𝐵𝐵𝑂𝑂�𝐷𝐷 = 700   

2)  𝐵𝐵𝑂𝑂�𝐷𝐷 = 2𝐵𝐵𝐴̂𝐴𝐶𝐶   

 

 

 

3)  2𝐵𝐵𝐴̂𝐴𝐶𝐶 = 700   

         𝐵𝐵𝐴̂𝐴𝐶𝐶 = 700

2
=  . .  . .  ..   

      

4)  𝐴𝐴𝐵𝐵�𝐶𝐶 = 900  
 

5)  𝐴𝐴𝐶̂𝐶𝐵𝐵 + 𝐵𝐵𝐴̂𝐴𝐶𝐶 + 𝐴𝐴𝐵𝐵�𝐶𝐶 =  . .  . . ..   
6)  𝐴𝐴𝐶̂𝐶𝐵𝐵 =  . .  . .  − . .  . .   − . .  ..    
     𝐴𝐴𝐶̂𝐶𝐵𝐵 =  . .  . .  ..     
 

1)  โจทยก์าํหนดให ้ 

2)  ผลจากโจทยก์าํหนดให ้ และ ทบ. ในวงกลม 

     เดียวกนั  มุมท่ีจุดศูนยก์ลางของวงกลมจะมี 

     ขนาดเป็นสองเท่าของขนาดของมุมในส่วนโคง้ 

     ของวงกลมท่ีรองรับดว้ยส่วนโคง้เดียวกนั 

3)  แทนค่า จากขอ้ 1)  ขอ้ 2)  และดาํเนินการ 

      แกส้มการ 

 

4)  ……………………………………………… 

     ……………………………………………… 

5)  ผลบวกของมุมภายในรูปสามเหล่ียม  

6)  แทนค่า จากขอ้ 3)  ขอ้ ภ)  และดาํเนินการ 

      แกส้มการ 
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5.   

 

 
 

ข้อความพสูิจน์หรือวธีิทาํ เหตุผลหรือคําอธิบาย 

1)  มุมกลบั 𝐴𝐴𝑂𝑂�𝐵𝐵 = 2200   

2)  มุมกลบั 𝐴𝐴𝑂𝑂�𝐵𝐵 + มุมตรงขา้มมุมกลบั 𝐴𝐴𝑂𝑂�𝐵𝐵 

      = 3600  

3)  2200 + มุมตรงขา้มมุมกลบั 𝐴𝐴𝑂𝑂�𝐵𝐵 

      = 3600 

  มุมตรงขา้มมุมกลบั 𝐴𝐴𝑂𝑂�𝐵𝐵 = 3600 − 2200
 

  มุมตรงขา้มมุมกลบั 𝐴𝐴𝑂𝑂�𝐵𝐵 =  . .  . .  ..   
4)  𝑂𝑂𝐵𝐵�𝑃𝑃 = 𝑂𝑂𝐴̂𝐴𝑃𝑃 = 900  

 

5)  𝐴𝐴𝑃𝑃�𝐵𝐵 + 𝑂𝑂𝐵𝐵�𝑃𝑃 + 𝑂𝑂𝐴̂𝐴𝑃𝑃 + 

      มุมตรงขา้มมุมกลบั 𝐴𝐴𝑂𝑂�𝐵𝐵 = 3600
  

     

6)  𝐴𝐴𝑃𝑃�𝐵𝐵 + 900 + 900+..  . . = 3600  
      

     𝐴𝐴𝑃𝑃�𝐵𝐵 = 3600−  . .  . .  ..  
      

     𝐴𝐴𝑃𝑃�𝐵𝐵 =  . .  . .  ..   
 

1)  โจทยก์าํหนดให ้ 

2)  ผลบวกของมุมรอบจุดศูนยก์ลางของวงกลม 

 

3)  แทนค่า  จากขอ้ 1)  และดาํเนินการแกส้มการ 

 

 
      

4)  จากโจทยก์าํหนดให ้ และ ทบ. เส้นสัมผสั 

     วงกลมตั้งฉากกบัรัศมีของวงกลมท่ีจุดสัมผสั  

5)  ผลบวกของมุมภายในรูปส่ีเหล่ียมใด ๆ 

     เท่ากบั  3600  
      

6)  แทนค่า  จากขอ้ 1)  ขอ้ 4)  และดาํเนินการ 

     แกส้มการ 
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6.   
    

 
     

   สร้างเพ่ือการพสูิจน์  ลากส่วนของเส้นตรง  𝑂𝑂𝑂𝑂���� ,𝑂𝑂𝑂𝑂���� ,𝑂𝑂𝑂𝑂����    

 
     

ข้อความพสูิจน์หรือวธีิทาํ เหตุผลหรือคําอธิบาย 

1)  ∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 ≅ ∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 

     

2)  𝐸𝐸𝐴̂𝐴𝑂𝑂 = 𝐹𝐹𝐴̂𝐴𝑂𝑂 = 190  

3)  ∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 ≅ ∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴   

     

4)  𝐴𝐴𝑂𝑂�𝐵𝐵 = 𝐴𝐴𝑂𝑂�𝐶𝐶   

5)  𝐴𝐴𝐵𝐵�𝑂𝑂 = 𝐴𝐴𝐶̂𝐶𝑂𝑂  

6)  𝐵𝐵𝑂𝑂�𝐶𝐶 + 𝐴𝐴𝑂𝑂�𝐵𝐵 + 𝐴𝐴𝑂𝑂�𝐶𝐶 = 3600   

7)  1180 + 2𝐴𝐴𝑂𝑂�𝐵𝐵 = 3600 

                 2𝐴𝐴𝑂𝑂�𝐵𝐵 = 3600 − 1180  
     

                    𝐴𝐴𝑂𝑂�𝐵𝐵 = ..  ..  ..  
2

=  . .  . .  ..   
       

8)  𝐴𝐴𝐵𝐵�𝑂𝑂 + 𝐴𝐴𝑂𝑂�𝐵𝐵 + 𝐵𝐵𝐴̂𝐴𝑂𝑂 = 1800  

     𝐴𝐴𝐵𝐵�𝑂𝑂+..  . .  . . +190 = 1800  

   𝐴𝐴𝐵𝐵�𝑂𝑂 = 1800−. .  . .  .−190 =..  . .  ..  
       

9)  𝐴𝐴𝐵𝐵�𝑂𝑂 = 𝐴𝐴𝐶̂𝐶𝑂𝑂 =  . .  . .  ..   

1)  ผลจากโจทยก์าํหนดให้ และรูปแบบ ด-ด-ด 

    (𝐴𝐴𝐴𝐴 = 𝐴𝐴𝐴𝐴,𝑂𝑂𝑂𝑂 = 𝑂𝑂𝑂𝑂,𝐴𝐴𝐴𝐴 = 𝐴𝐴𝐴𝐴) 

2)  ผลจากขอ้ 1)  

3)  ผลจากโจทยก์าํหนดให ้ และรูปแบบ ด-ม-ด 

 �𝐴𝐴𝐴𝐴 = 𝐴𝐴𝐴𝐴,𝑂𝑂𝐴̂𝐴𝐸𝐸 = 𝑂𝑂𝐴̂𝐴𝐹𝐹,𝐴𝐴𝐴𝐴 = 𝐴𝐴𝐴𝐴� 

4)  ผลจากขอ้ 3)  

5)  ผลจากขอ้ 3) 

6)  ผลบวกของมุมรอบจุดศูนยก์ลางของวงกลม 

7)  แทนค่า จากโจทยก์าํหนดให ้และขอ้ 4)   

      และดาํเนินการแกส้มการ 

 

 

8)  ……………………………………………….. 

     ………………………………………………. 

      

9)  …………………………………………….. 
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7.   

 
     

 
     

ข้อความพสูิจน์หรือวธีิทาํ เหตุผลหรือคําอธิบาย 

1)  𝐴𝐴𝐴𝐴  เป็นเส้นผา่นศูนยก์ลางของวงกลม  

2)  𝑋𝑋𝑋𝑋�⃖���⃗  และ 𝑃𝑃𝑃𝑃�⃖���⃗  สัมผสัวงกลมท่ีตุด 𝐴𝐴  
     และจุด  𝐵𝐵  ตามลาํดบั 

3)  𝑌𝑌𝐴̂𝐴𝑂𝑂 = 𝑃𝑃𝐵𝐵�𝑂𝑂 = 900   

 

4)  𝑋𝑋𝑋𝑋�⃖���⃗ ∥ 𝑃𝑃𝑃𝑃�⃖���⃗  

 

1)  โจทยก์าํหนดให ้  

2)  โจทยก์าํหนดให ้  

 

3)  ผลจากโจทยก์าํหนดให ้ และ ทบ. เส้นสัมผสั 

     วงกลมตั้งฉากกบัรัศมีของวงกลมท่ีจุดสัมผสั 

4)  ……………………………………………. 

     ……………………………………………. 
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8.   
    

 
    

  สร้างเพ่ือการพสูิจน์  ลากเส้นตรง  𝑂𝑂𝑂𝑂  และ  𝑂𝑂𝑂𝑂 

 
    

ข้อความพสูิจน์หรือวธีิทาํ เหตุผลหรือคําอธิบาย 

1)  𝐸𝐸𝐸𝐸���� ⊥ 𝐴𝐴𝐴𝐴�⃖���⃗   ท่ีจุด  𝑋𝑋  

  

2)  𝐸𝐸𝑋𝑋�𝐴𝐴 = 𝐸𝐸𝑋𝑋�𝐵𝐵 = 900  

3)  𝐶𝐶𝐶𝐶 ∥ 𝐴𝐴𝐴𝐴�⃖���⃗  

4)  𝐸𝐸𝑋𝑋�𝐴𝐴 = 𝐶𝐶𝑌𝑌�𝑋𝑋 = 900 

5)  𝐶𝐶𝐶𝐶 = 𝐷𝐷𝐷𝐷  

 

 

 
    

6)  𝑂𝑂𝑂𝑂 = 𝑂𝑂𝑂𝑂  

7)  ∆𝐶𝐶𝐶𝐶𝐶𝐶 ≅ ∆𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷𝐷  

8)  𝐶𝐶𝑂𝑂�𝑌𝑌 = 𝐷𝐷𝑂𝑂�𝑌𝑌  

9)  ความยาวส่วนโคง้ 𝐶𝐶𝐶𝐶 = ความยาวส่วนโคง้ 𝐷𝐷𝐷𝐷 
    

1)  ผลจากโจทยก์าํหนดให ้ และ ทบ. เส้นสัมผสั 

     วงกลมตั้งฉากกบัรัศมีของวงกลมท่ีจุดสัมผสั 

2)  ผลจากขอ้ 1) 

3)  โจทยก์าํหนดให ้

4)  ผลจากขอ้ 3)  และมุมแยง้เท่ากนั 

5)  ผลจากโจทยก์าํหนดให ้ และ ทบ. ส่วนของ 

     เส้นตรงซ่ึงผา่นจุดศูนยก์ลางของวงกลมและ 

     ตดัคอร์ดท่ีไม่ใช่เส้นผา่นศูนยก์ลาง มีสมบติัวา่ 

     ส่วนของเส้นตรงตั้งฉากกบัคอร์ด  แลว้ส่วน 

     ของเส้นตรงนั้นจะแบ่งคร่ึงคอร์ด 

6)  ……………………………………………. 

7)  ……………………………………………. 

8)  ……………………………………………. 

9)  …………………………………………… 
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9.   

 

 
 

ข้อความพสูิจน์หรือวธีิทาํ เหตุผลหรือคําอธิบาย 

1)  𝐵𝐵𝐴̂𝐴𝐶𝐶 + 𝐶𝐶𝐴̂𝐴𝑌𝑌 = 900   

 

2)  𝐴𝐴𝐶̂𝐶𝐵𝐵 = 900  

3)  𝐶𝐶𝐴̂𝐴𝑌𝑌 = 900   

4)  𝐴𝐴𝐶̂𝐶𝑌𝑌 + 𝐶𝐶𝐴̂𝐴𝑌𝑌 + 𝐴𝐴𝑌𝑌�𝐶𝐶 = 1800  

      𝐶𝐶𝐴̂𝐴𝑌𝑌 + 𝐴𝐴𝑌𝑌�𝐶𝐶 = 1800 − 900   

      𝐶𝐶𝐴̂𝐴𝑌𝑌 + 𝐴𝐴𝑌𝑌�𝐶𝐶 =  . .  . .  ..     
5)  𝐵𝐵𝐴̂𝐴𝐶𝐶 + 𝐶𝐶𝐴̂𝐴𝑌𝑌 = 𝐶𝐶𝐴̂𝐴𝑌𝑌 + 𝐴𝐴𝑌𝑌�𝐶𝐶 

6)  𝐵𝐵𝐴̂𝐴𝐶𝐶 = 𝐴𝐴𝑌𝑌�𝐶𝐶 = 𝐴𝐴𝑌𝑌�𝐵𝐵 

 

1)  ผลจากโจทยก์าํหนดให ้ และ ทบ. เส้นสัมผสั 

     วงกลมตั้งฉากกบัรัศมีของวงกลมท่ีจุดสัมผสั 

2)  มุมในคร่ึงวงกลม มีขนาด  90  องศา  

3)  มุมประชิดของมุม  𝐴𝐴𝐶̂𝐶𝐵𝐵   

4)  ผลบวกของมุมภายในรูปสามเหล่ียม  

     แทนค่า จากขอ้ 3)  และดาํเนินการแกส้มการ 

 

6)  ผลจากขอ้ 1) และขอ้ 4) และสมบติัการเท่ากนั 

7)  ผลจากขอ้ 7)  และสมบติัการเท่ากนั  และ 

     (𝐵𝐵𝐵𝐵 และ 𝐶𝐶𝐶𝐶  เป็นเส้นตรงเดียวกนั) 
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10.   

 

 
 

ข้อความพสูิจน์หรือวธีิทาํ เหตุผลหรือคําอธิบาย 

1)  𝑂𝑂𝑂𝑂 = 𝑂𝑂𝑂𝑂   

2)  𝑂𝑂𝑂𝑂 = 𝑂𝑂𝑂𝑂   

3)  𝐴𝐴𝐴𝐴 = 𝐴𝐴𝐴𝐴   

 

4)  ∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 ≅ ∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴  

 

 

5)  𝐴𝐴𝑂𝑂�𝐵𝐵 =  . .  . .�   ..   
 

1)  รัศมีของวงกลมเดียวกนั  

2)  ……………………………. 

3)  ……………………………………………… 

     ……………………………………………… 

4)  ผลจากขอ้ ......) ขอ้ ........) และขอ้ ...........)  

     รูปสามเหล่ียมเท่ากนัทุกประการ  

      รูปแบบ  ............................. 

5)  ……………………………………………… 
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11.   

 

 
 

  สร้างเพ่ือการพสูิจน์  ลากเส้นตรง  𝐵𝐵𝐵𝐵����  และ  𝐶𝐶𝐶𝐶����   

 
 

ข้อความพสูิจน์หรือวธีิทาํ เหตุผลหรือคําอธิบาย 

1)  𝐴𝐴𝑂𝑂�𝐵𝐵 = 𝐴𝐴𝑂𝑂�𝐶𝐶    

2)  𝐴𝐴𝑂𝑂�𝐵𝐵 + 𝐵𝐵𝑂𝑂�𝐷𝐷 = 𝐴𝐴𝑂𝑂�𝐶𝐶 + 𝐶𝐶𝑂𝑂�𝐷𝐷 

      = 1800 

3)  𝐵𝐵𝑂𝑂�𝐷𝐷 = 𝐶𝐶𝑂𝑂�𝐷𝐷   

4)  𝑂𝑂𝑂𝑂 = 𝑂𝑂𝑂𝑂 = 𝑂𝑂𝑂𝑂   

5)  𝑂𝑂𝑂𝑂 = 𝑂𝑂𝑂𝑂   

6)  ∆𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵 ≅ ∆𝐶𝐶𝐶𝐶𝐶𝐶   

 

 

7)  𝐵𝐵𝐷𝐷 = 𝐶𝐶𝐶𝐶   

1)  ผลจากการพิสูจน์ในขอ้ 10.   

2)  ผลบวกมุมยอ่ยของมุมตรง  และสมบติัการ 

     เท่ากนั  

3)  ผลจากขอ้………)   

4)  ......................................... 

5)  เป็นดา้นร่วม 

6)  ผลจากขอ้ ......) ขอ้ ........) และขอ้ ...........)  

     รูปสามเหล่ียมเท่ากนัทุกประการ  

      รูปแบบ  ............................. 

7)  …………………………… 
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12.   

 

 
 

  สร้างเพ่ือการพสูิจน์  ลากเส้นตรง  𝑂𝑂𝐵𝐵  และ  𝑂𝑂𝐶𝐶  

 
 

ข้อความพสูิจน์หรือวธีิทาํ เหตุผลหรือคําอธิบาย 

1)  𝑂𝑂𝐵𝐵 =  𝑂𝑂𝐶𝐶 

2)  ∆𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵  เป็นรูปสามเหล่ียมหนา้จัว่  

 

3)  𝐴𝐴𝑂𝑂�𝐵𝐵 = 𝐴𝐴𝑂𝑂�𝐶𝐶    

4)  𝐴𝐴𝑂𝑂����  ท่ีแบ่งคร่ึงมุมยอดของ  ∆𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵𝐵   
  จะตั้งฉากและแบ่งคร่ึง  𝐵𝐵𝐵𝐵����  ท่ีจุดตดัตรงจุด 𝐷𝐷 

 

1)  โจทยก์าํหนดให ้ เป็นรัศมีวงกลมเดียวกนั 

2)  ผลจากขอ้ 1)  และสมบติัของรูปสามเหล่ียม 

     หนา้จัว่  มีดา้นประกอบมุมยอดยาวเท่ากนั 

3)  ผลจากการพิสูจน์ในขอ้ 10.   

4)  สมบติัของ ................................................. 

 

 


