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EX.3.3 ค  แนะแนวทางทาํแบบฝึกหัด  คณติศาสตร์เพิม่เติม  ม. 3  เล่ม 2 

บทที ่ 3  วงกลม 

แบบฝึกหัด  3.3 ค  คอร์ดทีย่าวเท่ากนั 

1.   
   

 
      

    

 
     

ข้อความพสูิจน์หรือวธีิทาํ เหตุผลหรือคําอธิบาย 

1)  𝐴𝐴𝐴𝐴 = 18 ซม. ,𝐵𝐵𝐵𝐵 = 6 ซม.  
2)  𝐴𝐴𝐴𝐴 = 𝐴𝐴𝐴𝐴 − 𝐵𝐵𝐵𝐵   

     𝐴𝐴𝐴𝐴 = 18 − 6 =  . .  . .  ซม. 
3)  𝑂𝑂𝑂𝑂 ⊥ 𝐴𝐴𝐴𝐴 ท่ีจุด  𝐷𝐷 

4)  𝐴𝐴𝐴𝐴 = 𝐷𝐷𝐷𝐷 = 6 ซม. 
 

 

 

 

5)  𝐷𝐷𝐷𝐷 = 𝐷𝐷𝐷𝐷 + 𝐵𝐵𝐵𝐵 = 6 + 6 = 12 

6)  𝑂𝑂𝑂𝑂 = 13 ซม.  
7)  𝑂𝑂𝑂𝑂2 = 𝐴𝐴𝐴𝐴2 + 𝐷𝐷𝐷𝐷2 

      𝐴𝐴𝐴𝐴2 = 𝑂𝑂𝑂𝑂2 − 𝐷𝐷𝐷𝐷2 

8)  𝐴𝐴𝐴𝐴2 = 132 − 122 = ..  . .  ..  
        𝐴𝐴𝐴𝐴 = √. .  ..  =  . .  . .  ซม. 
      

1)  โจทยก์าํหนดให ้ 

2)  ผลจากโจทยก์าํหนดให ้ และแทนค่า จากขอ้ 1) 

      ดาํเนินการแกส้มการ 

3)  โจทยก์าํหนดให ้ 

4)  ผลจากขอ้ 3)  และ สมบติัจาก ทบ. ส่วนของ

เส้นตรงซ่ึงผา่นจุดศูนยก์ลางของวงกลมและ 

ตดัคอร์ดท่ีไม่ใช่เส้นผา่นศูนยก์ลาง  ถา้ส่วนของ

เส้นตรงตั้งฉากกบัคอร์ด  แลว้ส่วนของเส้นตรงนั้น

จะแบ่งคร่ึงคอร์ด  

5)  แทนค่า จากขอ้ 1) และขอ้ 4) 

6)  โจทยก์าํหนดให ้ 

7)  จาก ทบ. พีทาโกรัส 

 

8)  แทนค่า จากขอ้ 5)  ขอ้  6)  และการแกส้มการ 

     (เป็นระยะ 𝐴𝐴𝐴𝐴����  ห่างจากจุด 𝑂𝑂) 
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2.   
       

 
      

ข้อความพสูิจน์หรือวธีิทาํ เหตุผลหรือคําอธิบาย 

1)  จุด  𝑂𝑂  เป็นจุดศูนยก์ลางของวงกลม  

2)  𝑂𝑂𝑂𝑂���� ⊥ 𝐴𝐴𝐴𝐴  และ  𝐶𝐶𝐶𝐶 ⊥ 𝐴𝐴𝐴𝐴   

3)  𝐶𝐶𝐷𝐷�𝐴𝐴 = 𝐶𝐶𝐷𝐷�𝐵𝐵 = 900  

4)  𝐴𝐴𝐴𝐴���� = 𝐵𝐵𝐵𝐵����  

 

 

 

 

5)  𝐶𝐶𝐶𝐶���� = 𝐶𝐶𝐶𝐶����   

6)  ∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 ≅ ∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴  

 

7)  𝐴𝐴𝐴𝐴���� = 𝐵𝐵𝐵𝐵����   

8)  𝐴𝐴𝐴𝐴���� และ 𝐵𝐵𝐵𝐵����  อยูห่่างจากจุด  𝑂𝑂  เท่ากนั 

1)  โจทยก์าํหนดให ้ 

2)  ผลจากโจทยก์าํหนดให ้ 

3)  ผลจากขอ้ 2)  

4)  ผลจากขอ้ 2)  และ ทบ. ส่วนของเส้นตรงซ่ึง

ผา่นจุดศูนยก์ลางของวงกลมและ 

ตดัคอร์ดท่ีไม่ใช่เส้นผา่นศูนยก์ลาง  ถา้ส่วนของ

เส้นตรงตั้งฉากกบัคอร์ด  แลว้ส่วนของเส้นตรงนั้น

จะแบ่งคร่ึงคอร์ด  

5)  เป็นดา้นร่วม  

6)  …………………………………………….. 

     …………………………………………….. 

7)  ผลจากขอ้ 6) 

8)  …………………………………………….. 

     …………………………………………….. 

     …………………………………………….. 

     …………………………………………….. 
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3.   
    

 
    

      สร้างเพ่ือการพสูิจน์  ลากเส้นตรง  𝑂𝑂𝑂𝑂  

 
   

ข้อความพสูิจน์หรือวธีิทาํ เหตุผลหรือคําอธิบาย 

1)  𝑂𝑂𝑂𝑂 = 𝑂𝑂𝑂𝑂  

 

 

2)  𝑂𝑂𝐸𝐸�𝑃𝑃 = 𝑂𝑂𝐹𝐹�𝑃𝑃 = 900  

3)  𝑂𝑂𝑂𝑂 = 𝑂𝑂𝑂𝑂  

4)  ∆𝑂𝑂𝑂𝑂𝑂𝑂 ≅ ∆𝑂𝑂𝑂𝑂𝑂𝑂  

 

 

5)  𝐸𝐸𝐸𝐸 = 𝐹𝐹𝐹𝐹   

6)  𝐵𝐵𝐵𝐵 = 𝐷𝐷𝐷𝐷  

 

7)  𝐵𝐵𝐵𝐵 + 𝐸𝐸𝐸𝐸 = 𝐷𝐷𝐷𝐷 + 𝐹𝐹𝐹𝐹  

8)  𝐵𝐵𝐵𝐵 = 𝐷𝐷𝐷𝐷   

 

1)  จาก ทบ. ในวงกลมวงหน่ึง ถา้คอร์ดสองเส้น 

    ยาวเท่ากนั  แลว้คอร์ดทั้งสองนั้นจะอยูห่่างจาก 

   จุดศูนยก์ลางของวงกลมเป็นระยะท่ีเท่ากนั 

2)  จากโจทยก์าํหนดให ้ 

3)  ………………………….. 

4)  จากขอ้ 1)  ขอ้ 2)  และขอ้ 3)  และการเท่ากนั  

      ทุกประการของสามเหล่ียมสองรูปใด ๆ  

      รูปแบบ .............................  

5)  ผลจากขอ้ ……..) 

6)  ผลจากโจทยก์าํหนดให ้ และ ทบ. (ต่างก็ยาว 

     เป็นคร่ึงหน่ึงของคอร์ดท่ียาวเท่ากนั)  

7)  ผลบวกของขอ้ 6) และขอ้ 5) สมบติัการเท่ากนั 

8)  ……………………………………… 
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4.   
     

 
      

 สร้างเพ่ือการพสูิจน์  สร้างจุดศูนยก์ลางของวงกลม 𝑂𝑂  โดยสร้างเส้นตั้งฉากกบั 𝐴𝐴𝐴𝐴���� และ 𝐵𝐵𝐵𝐵����    

                                  ตดักนัท่ีจุด  𝑂𝑂  ลากเส้นตรง  𝑂𝑂𝑂𝑂  

 
                                   จะได ้ จุด  𝑂𝑂  เป็นจุดศูนยก์ลางของวงกลม 

ข้อความพสูิจน์หรือวธีิทาํ เหตุผลหรือคําอธิบาย 

1)  𝑂𝑂𝑂𝑂 = 𝑂𝑂𝑂𝑂  

 

 

 

 

2)  𝑂𝑂𝐸𝐸�𝑃𝑃 = 𝑂𝑂𝐹𝐹�𝑃𝑃   

 

3)  𝑂𝑂𝑃𝑃 = 𝑂𝑂𝑂𝑂  

4)  ∆𝑂𝑂𝑂𝑂𝑂𝑂 ≅ ∆𝑂𝑂𝑂𝑂𝑂𝑂  

 

 

5)  𝐹𝐹𝐹𝐹 = 𝐸𝐸𝐸𝐸  

6)  𝐹𝐹𝐹𝐹 = 𝐸𝐸𝐸𝐸 

 

7)  𝐹𝐹𝐹𝐹 − 𝐹𝐹𝐹𝐹 = 𝐸𝐸𝐸𝐸 − 𝐸𝐸𝐸𝐸  

8)  𝐷𝐷𝐷𝐷 = 𝐵𝐵𝐵𝐵 

1)  ผลจากโจทยก์าํหนดใหแ้ละการสร้างเพื่อ 

     การพิสูจน์  และ ทบ. ในวงกลมวงหน่ึง ถา้คอร์ด 

     สองเส้นยาวเท่ากนั  แลว้คอร์ดทั้งสองนั้นจะ 

     อยูห่่างจากจุดศูนยก์ลางของวงกลมเป็นระยะ 

      ท่ีเท่ากนั 

2)  ผลจากโจทยก์าํหนดใหแ้ละการสร้างเพื่อ 

     การพิสูจน์ 

3)  ……………………………. 

4)  จากขอ้ 1)  ขอ้ 2)  และขอ้ 3)  และการเท่ากนั  

      ทุกประการของสามเหล่ียมสองรูปใด ๆ  

      รูปแบบ .............................  

5)  ผลจากขอ้ ……..)  

6)  ผลจากโจทยก์าํหนดให ้ และ ทบ. (ต่างก็ยาว 

     เป็นคร่ึงหน่ึงของคอร์ดท่ียาวเท่ากนั)  

7)  ………………………………………… 

8)  ……………………………………….. 
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5.   
     

 
     

  สร้างเพ่ือการพสูิจน์  สร้างเส้นตรง  𝑂𝑂𝑂𝑂 และ 𝑂𝑂𝑂𝑂   ตั้งฉากและแบ่งคร่ึงคอร์ด  𝐴𝐴𝐴𝐴���� และ 𝐶𝐶𝐶𝐶���� 

                                    ตามลาํดบั  และลากเส้นตรง  𝑂𝑂𝑂𝑂 และ 𝑂𝑂𝑂𝑂 

 
     

ข้อความพสูิจน์หรือวธีิทาํ เหตุผลหรือคําอธิบาย 

1)  𝐴𝐴𝐴𝐴���� > 𝐶𝐶𝐶𝐶����  

2)  𝐸𝐸𝐸𝐸 > 𝐹𝐹𝐹𝐹 

 

3)  𝑂𝑂𝑂𝑂 = 𝑂𝑂𝑂𝑂  

4)  (𝑂𝑂𝑂𝑂)2 = (𝑂𝑂𝑂𝑂)2 + (𝐸𝐸𝐸𝐸)2 

     (𝑂𝑂𝑂𝑂)2 = (𝑂𝑂𝑂𝑂)2−(𝐸𝐸𝐸𝐸)2  

             𝑂𝑂𝐸𝐸 = �(𝑂𝑂𝑂𝑂)2−(𝐸𝐸𝐸𝐸)2 

5)  (𝑂𝑂𝑂𝑂)2 = (𝑂𝑂𝑂𝑂)2 + (𝐹𝐹𝐹𝐹)2 

      (𝑂𝑂𝑂𝑂)2 = (𝑂𝑂𝑂𝑂)2−(𝐹𝐹𝐹𝐹)2  

              𝑂𝑂𝐹𝐹 = �(𝑂𝑂𝑂𝑂)2−(𝐹𝐹𝐹𝐹)2   

6)  𝑂𝑂𝐸𝐸 < 𝑂𝑂𝐹𝐹   

 

7)  𝐴𝐴𝐴𝐴���� อยูใ่กลจุ้ดศูนยก์ลางมากกวา่ 𝐶𝐶𝐶𝐶���� 

 
     

1)  โจทยก์าํหนดให ้ 

2)  ผลจากโจทยก์าํหนดให ้ขอ้ 1)   และการสร้าง 

     เพื่อการพิสูจน์   

3)  โจทยก์าํหนดให ้ และรัศมีวงกลมเดียวกนั  

4)  จากสร้างเพื่อการพิสูจน์  และ ทบ. พีทาโกรัส 

      และดาํเนินการแกส้มการ  

 

5)  จากสร้างเพื่อการพิสูจน์  และ ทบ. พีทาโกรัส 

      และดาํเนินการแกส้มการ  

 

6)  ………………………………………………. 

    ……………………………………………….. 

7)  ………………………………………………. 

     ………………………………………………. 
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6.   

 จงพิสูจน์วา่ในวงกลมท่ีเท่ากนัทุกประการหรือในวงกลมเดียวกนั  คอร์ดท่ีอยูห่่างจากจุดศูนยก์ลาง 

  มากกวา่จะสั้นกวา่คอร์ดท่ีอยูใ่กลจุ้ดศูนยก์ลาง  
      

 
 

     

กาํหนดให ้ 𝑂𝑂 เป็นจุดศูนยก์ลางของวงกลม 

 𝐶𝐶𝐶𝐶���� เป็นคอร์ดท่ีอยูห่่างจากจุด 𝑂𝑂 มากกวา่  

 คอร์ด  𝐴𝐴𝐴𝐴����   สร้างเส้นตรง  𝑂𝑂𝑂𝑂 และ 𝑂𝑂𝑂𝑂    

ตั้งฉากและแบ่งคร่ึงคอร์ด  𝐴𝐴𝐴𝐴���� และ 𝐶𝐶𝐶𝐶����  ท่ีจุด 

𝐸𝐸  และจุด 𝐹𝐹 ตามลาํดบั  และลากเส้นตรง  𝑂𝑂𝑂𝑂 
และ 𝑂𝑂𝑂𝑂 

จะต้องพสูิจน์ว่า    𝐶𝐶𝐷𝐷 < 𝐴𝐴𝐴𝐴 

ข้อความพสูิจน์หรือวธีิทาํ เหตุผลหรือคําอธิบาย 

1)  𝑂𝑂𝑂𝑂 < 𝑂𝑂𝑂𝑂   

2)  𝑂𝑂𝑂𝑂 = 𝑂𝑂𝑂𝑂  

3)  (𝑂𝑂𝑂𝑂)2 = (𝑂𝑂𝑂𝑂)2 + (𝐸𝐸𝐸𝐸)2 

     (𝑂𝑂𝑂𝑂)2 = (𝑂𝑂𝑂𝑂)2−(𝐸𝐸𝐸𝐸)2  

             𝑂𝑂𝐸𝐸 = �(𝑂𝑂𝑂𝑂)2−(𝐸𝐸𝐸𝐸)2 

4)  (𝑂𝑂𝑂𝑂)2 = (𝑂𝑂𝑂𝑂)2 + (𝐹𝐹𝐹𝐹)2 

      (𝑂𝑂𝑂𝑂)2 = (𝑂𝑂𝑂𝑂)2−(𝐹𝐹𝐹𝐹)2  

              𝑂𝑂𝐹𝐹 = �(𝑂𝑂𝑂𝑂)2−(𝐹𝐹𝐹𝐹)2   
    

5)  �(𝑂𝑂𝑂𝑂)2−(𝐸𝐸𝐸𝐸)2 < �(𝑂𝑂𝑂𝑂)2−(𝐹𝐹𝐹𝐹)2 
     

6)  (𝑂𝑂𝑂𝑂)2−(𝐸𝐸𝐸𝐸)2 < (𝑂𝑂𝑂𝑂)2−(𝐹𝐹𝐹𝐹)2 

   

7)    −(𝐸𝐸𝐸𝐸)2 < −(𝐹𝐹𝐹𝐹)2  

8)        (𝐸𝐸𝐸𝐸)2 > (𝐹𝐹𝐹𝐹)2   

9)             𝐸𝐸𝐸𝐸 > 𝐹𝐹𝐹𝐹    

10)         2𝐸𝐸𝐸𝐸 > 2𝐹𝐹𝐹𝐹   

11)            𝐶𝐶𝐶𝐶 < 𝐴𝐴𝐵𝐵 
     

1)  โจทยก์าํหนดให ้ 

2)  โจทยก์าํหนดให ้ และรัศมีวงกลมเดียวกนั  

3)  จากโจทยก์าํหนดให ้ และ ทบ. พีทาโกรัส 

      ใน  ∆𝑂𝑂𝐸𝐸𝐸𝐸  และดาํเนินการแกส้มการ  

    

4)  จากโจทยก์าํหนดให ้ และ ทบ. พีทาโกรัส 

      ใน  ∆𝑂𝑂𝐹𝐹𝐷𝐷  และดาํเนินการแกส้มการ  

    

5)  ผลจากขอ้ 1)  ขอ้ 2)  ขอ้ 3)  ขอ้ 4)  และสมบติั 

     การไม่เท่ากนั 

6)  ………………………………………………. 

    ……………………………………………….. 

7)  ………………………………………………. 

8)  ………………………………………………. 

9) ……………………………………………… 

10)  …………………………………………… 

11)  …………………………………………… 
    

 


